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Chương 1

Hàm sơ cấp

1.1 Bài tập

1. Tìm tập xác định của các hàm số sau

(a) y = ln(x2 − 1)

(b) y = arcsin(2x − 1)

(c) y = arccos(
x− 1

x + 1
)

(d) y =

√
x

3x − 3

(e) y = ln(2 sin x− 1)

(f) y =
1

cos 2x

2. Tìm tập giá trị của các hàm số sau

(a) y = 2sin x

(b) y = ln(arcsin x)

(c) y = arccos(
x

x2 + 1
)

(d) y = arctan(3x − 1)
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Chương 2

Giới hạn và liên tục

2.1 Bài tập giới hạn và liên tục

1. Tính các giới hạn sau

(a) lim
x→0

√
x + 1− 1

sin x

(b) lim
x→3

cos(πx) + 1√
x + 1− 2

(c) lim
x→+∞

lnx

x + 1

(d) lim
x→+∞

(
x + 1

2x + 1
)x

(e) lim
x→+∞

(
2x + 1

x + 1
)−x

(f) lim
x→+∞

(
x + 1

x + 2
)x

(g) lim
x→+∞

x2 + 1

2x + x

(h) lim
x→0

ex − 1

x
√
x + 1

(i) lim
x→3

√
x + 1− 2

sin(πx)

(j) lim
x→+∞

x

ln(ex + 1)

(k) lim
x→0

√
cos 2x− 1

esin x − x

(l) lim
x→0

cos 3
√
x− 1

ln(x + 1)

(m) lim
x→0

3
√
tanx+ 1− 1

ln(x + 1)

(n) lim
x→+∞

xn

ex
, (n ≥ 1)

(o) lim
x→2

√
x sin(πx) + 1− 1

cos(πx)− 1

(p) lim
x→+∞

x

ln(ex + 1)

(q) lim
x→0

√
cos 2x− 1

esin x − x

(r) lim
x→0

cos x3 − 1

ln(x2 + 1)

2. Cho hàm số

f(x) =


sin 2x

x
nếu x > 0

ax + 1 nếu x ≤ 0

Tìm a để hàm số liên tục tại điểm x = 0.
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Chương 3

Đạo hàm và vi phân

3.1 Bài tập đạo hàm và vi phân

1. Tính đạo hàm cấp n của các hàm số sau

(a) f(x) = sin x. cos 2x

(b) f(x) =
1

x2 + 2x + 1

(c) f(x) =
x2

x + 1

(d) f(x) =
x

x− 1

(e) f(x) = ln(x + 2)

(f) f(x) = xe2x

(g) f(x) = x sin(2x + 1)

(h) f(x) = x2 cos(3x)

2. Tính đạo hàm y′x của các hàm cho ở dạng tham số sau

(a)

{
x = t− sin t

y = cos t
.

(b)

{
x = t3 − t

y = sin t

3. Cho hàm số f(x) = 4
√
x+ 2

(a) Tình vi phân tổng quát của hàm số trên.

(b) Tính gần đúng f(13, 88)

4. Tính đạo hàm cấp 100 của các hàm số sau tại các điểm đã cho

(a) f(x) = x sin(x− 1) tại điểm x = 1.

(b) f(x) =
x2

ex
tại điểm x = 0.

5. Áp dụng qui tắc Lôpital tính các giới hạn sau:

(a) lim
x→0

esin x − cos x− x√
x2 + 1− 1

(b) lim
x→+∞

x

ln(ex + x)

(c) lim
x→0+

xx
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3.1. BÀI TẬP ĐẠO HÀM VÀ VI PHÂN CHƯƠNG 3. ĐẠO HÀM VÀ VI PHÂN

(d) lim
x→0+

(1 +
1

x
)x

(e) lim
x→0

(cos x)1/x
2

(f) lim
x→+∞

(x)1/x

6. Viết khai triển Taylor của các hàm số sau tại các điểm đã cho

(a) f(x) =
1

x− 2
tại điểm x = 1 đến đạo hàm cấp 5.

(b) f(x) =
x

ex
tại điểm x = 0 đến đạo hàm cấp 10.

(c) f(x) = x2 sin(x− 2) tại điểm x = 2 đến đạo hàm cấp 5.
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Chương 4

Tích phân

4.1 Bài tập tính tích phân

1.
ln 3∫
0

e2xdx

ex + 1

2.

π
3∫
π
4

ln(sin x)

cos2 x
dx

3.
e∫
1

ln2 x

x
dx

4.

5
2∫
2

1 + ln(2x− 3)

2x− 3
dx

5.
1∫
0

(1− x2)5x3dx

6.
1∫

√
2

2

x3

1 + x2
dx

7.
1∫
0

x5
√
1− x3dx

8.
e∫
1

ln x

x3
dx

9.
1∫
1
2

√
4x− 2x2 − 1dx

10.

π
3∫
−π

3

x sin x

cos2 x
dx

11.
(π
2
)2∫

0

sin
√
xdx

12.
ln5∫
0

ex
√
2ex − 1

ex + 4
dx

13.
ln8∫
ln3

√
ex + 1dx

14.
7∫
2

x + 1

x +
√
x + 2

dx

15.
ln7∫
ln3

√
ex + 1dx

16.
8∫
0

x +
√
x + 1

x + 2
dx

17.
(π
2
)2∫

0

sin 2x√
cos x + 1

dx

4.2 Bài tập tích phân suy rộng

1. Tính các tích phân suy rộng sau
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4.2. BÀI TẬP TÍCH PHÂN SUY RỘNG CHƯƠNG 4. TÍCH PHÂN

(a)
+∞∫
2

dx

(x− 1)
√
x

(b)
+∞∫
ln5

dx√
ex + 4

(c)
+∞∫
1

arctan x

x2
dx

(d)
+∞∫
1

dx

x
√
x + 1

(e)
+∞∫
1

√
x + 1

x2
dx

(f)
+∞∫
0

√
ex + 1dx

ex − 3

(g)
+∞∫
0

(x + 1)dx

e2x

2. Xét sự hội tụ của các tích phân suy rộng sau

(a)
+∞∫
1

arctan x + 2√
x2 + x + 1

dx

(b)
+∞∫
ln5

sin x + 3

x
√
x + 1

dx

(c)
+∞∫
1

sin(

√
x

x2 + 1
)dx

(d)
+∞∫
1

[cos(
1√
x
)− cos(

1√
x + 1

)]dx

(e)
+∞∫
1

√
x sin

1

x2
dx

(f)
+∞∫
1

[ln(x2 + 1)− 2lnx]dx

(g)
+∞∫
2

√
xln(1 +

1

x2
)dx

(h)
+∞∫
ln5

tan

√
x

x2 + 1
dx
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Chương 5

Chuỗi số và chuỗi hàm

1. Tính tổng các chuỗi số sau

(a)
∞∑
n=1

1

n2 + 2n

(b)
∞∑
n=1

1

n2 + 3n

(c)
∞∑
n=1

ln(
n2 + 2n + 1

n2 + 2n
)

(d)
∞∑
n=1

sin(
1

n2 + n
) cos(

2n + 1

n2 + n
)

(e)
∞∑
n=1

n− 1

2n+1

(f)
∞∑
n=1

n

3n

(g)
∞∑
n=1

n + 2

2n+1(n2 + n)

(h)
∞∑
n=1

n

(n + 1)!

2. Xét sự hội tụ của các chuỗi số sau

(a)
∞∑
n=1

√
n5 + n + 1 + 1

2n3 + 1

(b)
∞∑
n=1

[ln(n2 + 1)− 2lnn]

(c)
∞∑
n=1

sin n + 2

n3 + 1

(d)
∞∑
n=1

n!

3n

(e)
∞∑
n=1

(
n + 1

2n + 3
)n

(f)
∞∑
n=1

[1− cos
1

n
]

(g)
∞∑
n=1

n!

nn

(h)
∞∑
n=1

1√
n
sin

1

n

3. Tìm miền hội tụ và tính tổng của các chuỗi hàm sau

(a)
∞∑
n=1

(
x− 1

2x− 1
)n

(b)
∞∑
n=1

(x− 1)n

2nn

(c)
∞∑
n=1

n

(x + 1)n

(d)
∞∑
n=1

(n + 1)(
x + 1

x− 2
)n

(e)
∞∑
n=1

(x− 2)n

n + 1

(f)
∞∑
n=1

3n+1

(2x + 1)n
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