BE CUONG ON TAP TOAN CAO CAP - HOC Ki Il NAM HOC 2016- 2017

A. Noi dung ,
Chuong 1: Ma tran dinh thac va hé phuong trinh tuyén tinh
1.1 Céc phép toan trén ma tran

1.2 binh thac cua cac ma tran
1.3 Hang cua ma tran

14 Ma tran nghich dao

1.5 Hé phuong trinh tuyén tinh
1.6 Phuong trinh ma tran

Chuong 2: Phép tinh vi phan ham mét bién
2.1 Tinh dao ham, dag ham cap cao

2.2

Vi phan ham mat bién

Chuong 3: Nguyén ham — tich phéan

3.1  Tich phan bat dinh
3.2 Tich phan xac dinh
3.3  Tich phan suy rong
3.4  Ung dung cua tich phan xac dinh

Chuong 4: Phép tinh vi phan ham nhiéu bién

4.1
4.2

Vi phan toan phan ham hai bién
Cuec tri ham hai bién

Chuong 5: Phuong trinh vi phan

5.1
5.2

Phuong trinh phan ly bién sO
Phuong trinh vi phan dang cap

5.3  Phuong trinh vi phan tuyén tinh
5.4  Phuong trinh Becnoullie

B. Bai tap
1 2

Bail: Cho2matran 4=| 0. -1 [;B= 1.3 4
S5 0 -2 -3

a) Tinh A+B';2A-3B!
b) Tim phan.ti thuéc hang 2, cot 1 cia ma tran tich 4B

S:
0 2] 5 4
ay A+B'=|3 -3[;2A-3B'=| 9 4
2 2] -16 19

b) Phdan ti thugc hang 2 va ¢t 1 cia ma trgn tich 4B 14 0.

. . 1 2] 2 10
Bai 2: Cho cac matran A= . B= .
3 4 -2 1 3

a) Tinh 4°:BB';34- BB'.
b) CO6 ton tai ma tran 4B, BA khong? Vi sao?
bS:
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ayaz=| 10 Lpp=| 5 3| gy pp=| 2 9
15 22 -3 14 12 -2

b) Ton tai AB Vi sé cét 4 bang so hang B; khong ton tai BA Vi s6 ¢t Bkhac sé hang
A,

Bai 3: Chocacmatran A cdp 3" ¢, B cap 5° b, C cap ¢~ 2, biét AB=C.Tima, b, c.
DbS:a=5>b=2c¢ =3

-1 0
2 3 1
Bai 4: Cho cac ma tran Az{3 1 5} B=|2 1|.Tinh 4B vaBA.
0 3
-2 -3 -1
4 6
bS: AB:{ }; BA=| 7 5 7
-5 14
9 -3 15
1 2 3 1 -1 1
Bai5: Tinh| 2 -1 5 |-2) 1 3 5
4 2 2 0 1 2
-1 0 3
DS: |4 -7 3
2 -8 -2
Bai 6: Tinh cac dinh thac sau:
‘2 =2, 2 2 1o
det(4)=| -5 m 1 |; dewB)=ls ) L o ()= 1 om 2];
2 4 -3 5 9 9 1 -1 2 5
1 311 1 0 0 2
111 3 1 3 3 -1
31 1.1 3 0 1 2
DS:
det(4d)=-2m" - 32m+10; det(B)=-7;  det(C)=6m- 16;
det(D) =-48; det(E) =42.
1 -2 0
Bai7: Chomatran A=| 3 1 -1 |.Tinh det(A4):det(34);det(4°"®);det(424*4").
2 1 -1

DS: det(A4) =- 2;det(34) = - 54;det(A*°) = (- 2)**°;det(A°4*4") = - 8.

pos ][40
Bai 8: Timhangcuamatran 4=| 2 3 1 4 |;B=

7 11 8 11 110 4 17

3 0 2 1

DS: 1(4) = 2:1(B) =2
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0 1 2 O
Bai 9: Chomatran 4= é '21 i 2 | im didu kién cua m dé hang cia 4 bang 4.
m
1 2 5 0
DS det(4) 20> m =12
0 1 -2 3
Bai 10: Chomatran B=| -1 3 0 2
2 3 m 23

a) Bién ddi ma tran sau vé ma tran bac thang, tir d6 bién luan theo m hang ma tran.
b) Bictrang Bla matran bo sung cia mot hé phuong trinh tuyen tinh. Véi gia trilnao cua-m thi
h¢ do co vo so nghiém.

DS:
-1 3 0 2
a B.—>| 0 1 -2 3
0 0 18+m O

- V6i m=-18:r(B)=2
- Vé6i mt -18:r(B)=3.

b) m=-18
1 -1 2 1
Bai 11: Bién luan theo a hangcaamatran |1 1 2 -a|.
2.1 .a 1

BS: hang ma trdn ludn bang 3vdirmoi al —.

m -1--2
Bai 12: Chomatran 4=| 2 <1 3
1.0 1

a) Véi giatri nao-eua m thi- 4 kha nghich.
b) Tim ma tran nghich dao cuia 4 khi m =-1.

11 -l
2 2 2
DS m#-34"'= -5 -3 -
2 2 2
111
2 2 2 |
2 4 -1
Bai 13: Chomatran 4=| 1 3 0
1 1 «x

a) Tim X dé A kha nghich. Khi d6 tinh det(4™?).

b) Tim ma tran nghich dao cia 4 khi x=5.
DS:
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a1
a) x1 -1.det(4 )_2x+2’
5/4 -7/4 1/4
b) 4'=| -5/12 11/12 -1/12
-1/6  1/6 1/6
1 2 3
Bai 14: Chomatran A=| -1 0 -3
2 -4 m

a) Tim m dé matran A4 kha nghich.
b) Véi m=1, tim ma tran nghich dao (néu c6) cua ma tran 4.

bS:
a m#6
6 1 3
5 5 5
b) A'l: 1 E 0
2 2
.2 41
5 5 5 |
1 m 2
Bai 15: Chomatran A=|1 2 1
1 10

a) Tim m dé matran A kha nghich.
b) Véim=0, hdy tim ma tran nghich dao caa ma tran A (néu co).

DS:

a) det(4) 0= m=#3;
42 4
3 3 3

P
3 3 3
11 -2
3 3 3

Bai 16: Giai cac hé phu_orng trinh tuyén tinh sau:
-x+y+3z-2t=1

a) 4 3x- y+z+5=-3 ; b)
x+y+8z+r=-1

-4x+3y- 2z+t=0
5x- y+10z+5=0 ;
3x-5y-6z-7t=0

x+2y-3z+2t=3

2x+y-z=1
2x+ y-5z+3t=6 3

c) ; d)y 3x-2y-2z=2 .
-2x-Ty+7z-5t=-6 c 4 =2
x- y-3z=

3x -7z+4¢=9
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. _ — 28216t
=-3y-1 -
X 0 y 11 5 x=4y+z+3
Z= _307 —
DS: a) (=2 ; b) y:%; c) «t=-3y+z ; d)Hévod nghiém.
=cy
-212
.- , 1-12
Bai 17: Chocac matran 4= 1 2 3 [;B= .
2 2 3
-113
a) Tinh dinh thirc cua matran 54
b) Tim matran X sao cho X4 = B.
bS:
a)det(54) =-750
-5 -5 19
b) X = 2 6 6
171
6 6
1 -1 1 6 3
Bai 18: Chocacmatran 4=| 2 3 -1 -7 |;B=| -5
0 -1 2 8 5
Tim matran X sao cho 4AX =B.
-t
2t-1
bS: X = sVt eR:
—-3t+2
t
Bai 19: Tinh dao ham c4c ham's sau:
8) f(x)= (2 + 1) 3t x=1. b) y =v1- x2arcsin(- x) tai x=0;
X
5 2
X" H . — n/x+arccosx .
c) y=|——| tai x=0; d =3 ;
) v=(C2) 4 ) £
e) y:arctani;—i; f) f(x)=Vx*+e;
9) y:arctanl tai x =1; h)y=2(2x- 1)5/4(2x+1)3/4_
X
DS:
-X .
a) 1'(1) =5¢°; b) y¢= arcsin(- x) - 1, y§0) =-1;
V1- x*
(1 1) W
c)y'(0)=-160; d) /'(x)= - JUrTAESTn 3;
/ kz\/; V1- xZJ
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-1 vy Xte
)y VI
9)y'@M= '—1 ; n)y'=5(2c- 1) (20+1)™ +3(2x- 1) (20 +1) ™
Bai 20: Cho ham SOf(x)— x°+3 tlmf"'( ).
24
bS: f™(x) = (x )

Bai 21: Tinh vi phan cua cac ham s sau tai diém cho trudc:

a)y= (1+\/l- 2x)3tai X=0;

x+3
b = arctan
) f(x) —

tai diém x =3

c) y =arccosy/ 2x - x° tai diém x =1,5;

d) y =v1- x.sinx tai diém x =0.
DS:

a) dv(0)=-12dx; b) df(3)= %dx; ¢) d(15)= %dx; d) dv(0) = 1dx
Bai 22: Tim vi phan cua cac ham s sau:

a) y=+vx*+1In(x* +1);
b)f(XF%-
bS:

X
a)dy = (In(x* 1) +2)dx ;
\/x +1
2e +e™
b) df =
A+e )\/1+e
Bai 23: Tim cac ho nguyén ham sau:
x+9 4x* e’
DO5————=dx; 2) 0 dx; 3) gn+5- xdx; 4 O——z dx;
) x> +6x+5 A )C5x6+5x3- 7 g 'd a : (e”“+2)2 ’
dx xdx . dx . .
5 ¢ ; 6) ¢ ; NoO—; 8) cpresinx dx.
gy O ' Cinx e
DS:

1)2Injx+1- In|x+5/+C; 2)—|n2 T +C; 3) xIn/5- x-—-5|nJ5 x+C;
x

4) ! +C; 5)arcsin£+C; 6) - V4- x> +C;
e +2 2
7)1In 1- cosx +C, 8) xarcsinx +v1- x* +C.
2 |l+cosx
2- x° .
Bai 24: Cho f(x) =ﬁ , tim ham s6 F(x) thoa man F'(x) = f(x) va F(0)=2.
X - 0OX
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DS:F(x)=-—;'In‘x3- 6x+1|+2.

Bai 25: Tinh céc tich phéan sau:

3
)4 ov-1 )zarctan; )a e
1) O———dx; 2) O————Fdx; 3) 2x- 1)e* dx;
lx/x(l- x) o 4+ x* -
4
e 3 _ 1 + e
4) & Inxdx; 5) s o 6) 5 d 7) Oy Inxdx.
y X - 2x+5 o € y
DS:
2
P -11 5
1) 0; 2) = ; 3)—F-=;
) )4 9¢° 9
e 1 p 7 e 1
4) —+=- 5)In2+=; 6)6- —; 7)—+=.
) 4 4 ) 8 ) e )4 4
Bai 26: Tinh céc tich phan suy rong sau:
©odx ¢ o dx
| = : I, =| (x+1)e"dx; I, = | ————,
' -([4x2+1 ? _[O( ) 3 v!x2+x—2
+0 ) +90 dX +¥ 3
I, = | xe¥¥dx; L= | ——; I = ¢ d
| = o O ™
+00 d)( +00 dX
— | = :
! -z[xlnzx ° ! 2X+ 4
DS:
V4 1 1
I1=Z; l,=0; by==1In4; I4=§e3, 15:§
1
I.=1; =—; =400 ;
° " In2 °

Bai 27: Tinh dién tich hinh phang gidi-han béi cac duong:
a) y=4x—x*; y=xva. p=0;
b) y=x*- 6x- 7/va p=-2x"+6x+8.
ps: ) %7 (dvdy); b) 108 (dvdy).
Bai 28: Tinh d6 dai phan duong cong caa do thi ham sb

a) f(X)=2In(x+x*—4),véi /5 £x£/8:

e +e”

b) f(x)= 5
c) f(x):|nx,véi\E£X£\/§;

,voi O£ x £3:

1 1
d) f(x)zixz- Zlnx,véri l1ExEe.

bSs:
vB X
a)l=¢ dx=..=1;
x-4

Ex- 4
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3ex+e-x 63 e3
b)l=0—F—dx=..=

o 2 2

V8 [ 2
)= c‘)xiﬂdx— ..:1+1|n§’

Ao X

3

‘ e 1
d/=fx+—)dx=..=—- =.
=g e

Bai 29: Tim vi phan toan phan cua cac ham 2 bién sau:
a) f(xy)= 2x2y+£2(—3x+4;
y

b) f(xy)=xe";
¢) f(xy)=In(x*+2y?) tai diém (1, 2);

d) f(x:y)=arctan? tai diém (1, 1) véi Ax =0.0L;Ay =-0,02;
X

e) f(x;y)=arcsin(x- 2y) tai (0, 0) ;

f) z= y|n(x2- yz)tai diém (2, 0);

9) Z:e"(COSy+x Siny) tai (0, 0).
DS:

24/x

R = (Axy+ = v+ (2’ - 3 Dy

\/_
b)df =e” (1+xy)dx +x°edy;
C)df(1,2)=§dx+gdy;

d)-0,015;
e) df(0,0) =dx- 2dy;
f) dz(2,0) = 0dx +In4dy;
9) dz(0,0)=dx+0dy = dx.
Bai 30: Tim cac diém cuc tri va gid tri cuc tri (néu cd) cuia cac ham sd sau:

a) f(x,y) =-8x>+12x%y - 24x° - 6y° +1;

b) f(x,y) = (x+3)e" ™

¢) f(x,y)=-x"+3x"y- 6x*- 6)7

d) fx, ) =x1- x- y);

e) f(x,») =5y +4x* - 135y +8x + 274;

f) f(x,y)=-x*y" +4xy- x* +4x;

9) f(x,y)=3"+2¢" - 2y+3.
bS:
a) Ham sé dat cuc dai tai (0,0), gid tri cuc dai tai diém do la f(0,0)=1;
b) Ham s6 dat cuc tieu tai (-2,-)va f.. = f(-2,-1)=-1;
¢) Ham sé dat cuc dai tai (O O) gid tri cuc dai tai diém do la £(0,0)=0;

1.

d) Ham sé dat cue dai tai (— )va Jfop = 27
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e) Ham sd dat cuc tidu tai (- 1,3) va £, = f(-1,3)=0;

f) Ham s6 dat cuc dgi tqi (2,1) va fCD = f(2,1) =8:

g) Ham sé dat cuc tiéu tai (0,0) va f., :f(o,o) =5.

Bai 31: Giai cac phuong trinh vi phén sau:

1) Z=x-x"+C;

wl<. =

3) y* =-2x+Cx%;

5)y=-x|n[|n|§|) (¢ 0);

7) y=x|nc—f
Y

9) v= %(tanx +C);

11) y2(1+Ce'x2)=l;

2)(x* - 1)dy- xydx =0;

4) (1+e")yy':ex, y(0)=1;
6) 2xyy'- y* +x° =0;
3 3 -
8) y¢ —y =-x’sinx;
x
10) y¢- 2xy:ex2|nx;

12)y¢+Z = Inx.
X

2) y=C ‘xz-l‘,yZO,x:l;
S ey

4) e? :76(1+e )
2

C
6) 2 +1=
X

X

8) y=x°(cosx+C);

10) y=¢" (xInx- x+C);

_ 1
) Y=

(2 )7

CHUC CAC EM ON THI TOT — PAT KET QUA CAO
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